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رامآ

رامآ و احتمال یازدهم

فضاهای نمونه‌ای مهم در آزامیش‌های تصادفیفضاهای نمونه‌ای مهم در آزامیش‌های تصادفی

ظاهر فضای نمونه‌ایتعداد اعضای Sآزمایش

2 پرتاب 2 سکه 4
2 }رر، پ‌ر، رپ، پ‌پ{=

2 پرتاب 3 سکه 8
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7 روز تولد سه نفر در هفته 343
3 })ج و ج و ج( و ... و )ش و ش و ش({=

5 چیدن 5 شیء متمایز 120!= { , , , }abcde acbde edcba

Format 6 کلمهء 4حرفی با حروف 5 4 3´ ´ ´ )P یا , )6 4 {form,atrf , }

5 عدد 3رقمی با ارقام فرد 5 5 125´ ´ = { , , , }135 771 953 

7 انتخاب 3تا از 7 شی‌ء

3
35( ) = { , , , }abc abd edg

احتمالاحتمال

 احتمال در فضای هم‌شانس 

( )A SÍ احتمال پیشامدهای مجزااحتمال نشدنیاحتمال قطعیویژگی هم‌شانس‌بودنفرمول

P A n A
n S

( ) ( )
( )

=P x
ni( ) = 1P(S) =1P( )Æ =0P A B P( ) (A) P(B) = +

 شمراش حالت‌های جمع دو تاس 

مقدار جمع دو تاس12111098765432

تعداد حالت12345654321

S پیشامد: هر زیرمجموعهءS 2 برآمد: هر عضوn S( ) تعداد پیشامد:
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 فضای غیر هم‌شانس 
مجموع احتمال عضوهای S برابر یک است. معمولاً همهء مقادیر را برحسب یکی از احتمال‌ها پارامتری می‌کنیم. 

قوانین احتمالقوانین احتمال

فرمول احتمالنمودار ونتوصیفپیشامد

¢A.رخ ندهد AP A P A( ) ( )¢ = -1

A B.حداقل یکی رخ دهدP A B P A P B P A B( ) ( ) ( ) ( )∪ ∩= + -

A B.ـهر دو رخ دهند

A B A B- = ¢
.رخ دهد A فقطP A B P A P A B( ) ( ) ( )- = - 

¢ ¢ = ¢A B A B∩ ∪( Pهیچ‌یک رخ ندهد.( A B P A B( ) ( )¢ ¢ = -∩ ∪1

¢ ¢ = ¢A B A B∪ ∩( Pحداکثر یکی رخ دهد.( A B P( ) (A B)¢ ¢ = -∪ ∩1

(A B) (B A)- -.فقط یکی رخ دهد
P A B B A P A B P B A
P A B P A B
( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( )

- -( ) = - + -

= -

∪
∪ ∩

احتمال شرطیاحتمال شرطی

 P A B P A B
P B

n A B
n

( | ) ( )
( )

( )
(B)

= =  رابطهء:

 حالت‌های خاص احتمال شرطی 

)مستقلحالت )A B = Æ Aناسازگار BÍB AÍ

Pفرمول شرطی A B P A( | ) ( )=P A B( | ) =0P P A
P B

(A | B) ( )
( )

=P A B( | ) =1
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 ویژگی‌های دو پیشماد مستقل 

P  1 اثری بر هم ندارند. A B P A P B( ) ( ) ( ) = ´  2 
 P A B P A( | ) ( )=  3  P A B P A( | ) ( )¢ =  4 

 P(A B) P(A)P(B )- = ¢  5  P A B P A P B P A P B P A P B( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) = + - = - ¢ ¢1  6 

 قاعدۂ ضرب احتمال 

  P A B P A P B A( ) ( ) ( | ) = �

 فرمول احتمال کل 

S هستند.  ) افراز , ... , , )A A An 2 1
Aiها

P B P A P B A
i

n

i i( ) ( ) ( | )= å
=1

�

 قانون بیز 

P A B
P A P B A

Pj
j j( | )

( ) ( | )
(B)

= �

P A B
P A P B A
P A P B Ai
i i

i i
i

( | )
( ) ( | )
( ) ( | )

= =
å

¾iI{ ¦Ä ´¿w

IÀï¾iI{ ®¨ Ì¼µ\¶
�

 تکرارهای یک آزامیش 

 ( )1 1- -P pn  1 اگر احتمال پیروزی P باشد، احتمال اولین پیروزی در بار ‌nام برابر است با:�
 nk P Pk n k( ) - -( )1  2 اگر احتمال پیروزی P باشد، احتمال kتا پیروزی در n بار تکرار برابر است با:�

m است.
n

-
-

1
1 m و انتخاب‌ها‌‌ بدون جای‌گذاری باشند، احتمال پیروزی بعدی

n
 3 اگر احتمال پیروزی اول
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ریاضی دهم: فصل7: درس 1

احتمالاحتمال
 1 چند تعریف

تعریفاصطلاح

پدیده یا آزمایشی که نتیجهء آن را نتوان قبل از انجام به طور قطعی پیش‌بینی کرد.پدیدهء تصادفی

با S نشان می‌دهیم.مجموعهء تمام نتایج ممکن یک پدیدهء تصادفیفضای نمونه‌ای

= تعداد کل پیشامدهاهر زیرمجموعه از S، یک پیشامد است.پیشامد تصادفی 2n(S)

 2 تعداد اعضای فضای نمونه در آزمایش مهم
تعداد اعضای Sآزمایش

2nپرتاب n سکه

6nپرتاب n تاس

2پرتاب n سکه و m تاس 6
n m´

2nخانوادهء n فرزندی

!nجایگشت n شیء متمایز

)Pجایگشت r شیء از n شیء , ) !
( )!n r n
n r=

-

)Cانتخاب r شیء از n شیء , ) !
( )! !n r n
n r r=

-

 3 مجموع اعداد 2 تاس می‌تواند عددی از 2 )هر 2 تاس 1 باشند( تا 12 )هر 2 تاس 6 باشند( باشد.
جدول زیر تعداد اعضای پیشامد مجموع اعداد 2 تاس را نشان می‌دهد:

مجموع اعداد دو تاس12111098765432

تعداد اعضای پیشامد12345654321

-13: یعنی 13 را منهای اعداد  n قاعدهء
بالا می‌کنیم تا اعداد پایینی به دست آید.

n و از هر 2 قاعدهء1-
-13 جواب می‌دهد. n

: یعنی اعداد سطر بالا را باید منهای  n قاعدهء1-
1 کنیم تا اعداد سطر پایین به دست آید.

قاعده برای 
حفظ‌کردن

 4 اعمال روی پیشامدها 
نمودار وِنتوضیحنماد ریاضی

¢A.رخ ندهد A

A B)رخ دهد. )حداقل یکی B یا A
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نمودار وِنتوضیحنماد ریاضی

A B)رخ دهند. )هر دو B و A

A B-).رخ دهد A رخ ندهد. )فقط B رخ دهد ولی A

( ) ( )A B B A- -

دقیقاً یکی از دو پیشامد A یا B رخ دهد.
( ) ( )A B A B∪ ∩-

 5 چند قانون در مجموعه‌ها
رابطهء ریاضیقانون

Aتبدیل تفاضل به اشتراک B A B- = ¢


Aبی‌اسم! B A A B- = - ( )

دمورگان
( )A B A B∪ ∩¢ = ¢ ¢

( )A B A B∩ ∪¢ = ¢ ¢

جذب
A A B A∪ ∩( ) =

A A B A∩ ∪( ) =

 6 رابطۀ محاسبۀ احتمال وقوع یک پیشامد
P( ) ( )

( )
A n A

n S
= =

J¼±õ¶  R¯Ie  jHk÷U

¸§µ¶ R¯Ie ®¨ jHk÷U
�

 7 دو پیشامد ناسازگار
نمودار وِنرابطهء ریاضیتعریف

Aدو پیشامد که عضو مشترکی ندارند. B = Æ P یا A B( ) =0
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 8 چند تیپ سؤال مهم در احتمال با مثال 
جوابمثالتیپ سؤال

باید اعضای پیشامد 1
را بنویسیم.

با ارقام 1 تا 5 یک عدد دو‌رقمی بدون 
تکرار ارقام می‌نویسیم. با چه احتمالی 

مضرب 3 است؟

 n S( ) = ´ =5 4
20

j Á

 A n A= Þ ={ , , , , , , , } ( )12 15 21 24 42 45 51 54 8

 P A( ) /= =8

20
0 4

مسائل مربوط به 2
سکه و تاس

در پرتاب یک سکه و یک تاس، با چه 
احتمالی سکه رو و تاس مضرب 3 می‌آید؟

 n S( ) = ´ =2 6
12

¾§w tIU

 n A( )

,

= ´ =

­ ­
1 2

2

6 3»n

¾§w tIU

 P A( ) = =2

12

1

6

در یک خانوادهء 5 فرزندی، با چه احتمالی فرزندان خانواده3
دقیقاً 3 فزرند دختر داریم؟

 n S( ) = =2 32
5

 n A( ) = ( ) =5

3
10

 P A( ) = =10

32

5

16

4
مسائل مرتبط 

با اصل ضرب و 
جایگشت

با حروف کلمهء alish یک کلمۀ 5 حرفی 
می‌نویسیم. )بدون تکرار حروف( 

با چه احتمالی حرف اول آن a است و 
حرف آخرش h نیست؟

 n S( ) != =5 120

 n A

a i s

( )

, ,

= ´ ´ ´ ´ =

­ ­
1 3 2 1 3

18
Ï»H oiA



 P A( ) = =18

120

3

20

مسائل مرتبط با 5
انتخاب

در کیسه‌ای 4 مهرۀ آبی و 5 مهرۀ قرمز 
داریم. 2 مهره از کیسه خارج می‌کنیم. با 

چه احتمالی هم‌رنگ‌اند؟

 n s( ) = ( ) = ´ =9

2

9 8

2
36

 n A( ) = ( )+( ) = + =
¯

4

2

5

2
6 10 16

IÄ

 P A( ) = =16

36

4

9
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مسائل مربوط به 6
روزهای هفته

در یک گروه 3 نفری با چه احتمالی هر 
سه نفر در روزهای متفاوتی از هفته به دنیا 

آمده‌اند؟

 n S( ) = ´ ´7 7 7
Ï»H ³»j ³¼w

 n S( ) == ´ ´7 6 5

Ï»H ³»j ³¼w

 P A( ) = ´ ´
´ ´

=7 6 5

7 7 7

30

49

7
مسائل صفحهء 
عقربه‌دار با 

تقسیم‌بندی یکسان

عقربۀ صفحۀ مقابل 
را می‌چرخانیم. با چه 
احتمالی روی عددی 

اول می‌ایستد؟ 
 

5 7 11 13 17 19, , , , ,

ÏIµTeH

J¼±õ¶  ÁIÀï¾ºIi  jHk÷U

IÀïÁk¹Mï´Ãv£U ®¨

=
  jHk÷U

= =

­
6

8

3

4

8

مسائل صفحهء 
عقربه‌دار با 
تقسیم‌بندی 
غیریکسان

عقربۀ صفحۀ مقابل 
را می‌چرخانیم. با چه 
احتمالی روی قسمت 
آبی یا سبز می‌ایستد؟

 ÏIµTeH

ÂMA » qLw ÁIÄH»p  Ì¼µ\¶

= = + = =
360

70 50

360

120

360

1

3

 9 احتمال پیشامد متمم 
A¢ ساده است.کی ازش استفاده می‌کنیم؟ وقتی شمردن اعضای پیشامد A سخت است ولی شمردن اعضای پیشامد متممش یعنی

Pفرمول احتمال متمم A P A( ) ( )= - ¢1

اگر در سؤالی از کلمات »حداقل«، »حداکثر« یا »فعل منفی« استفاده شده بود، حتماً یک بار در ذهنتان کلمات کلیدی سؤال‌ها
متمم پیشامد را بررسی کنید. اگر شمردن اعضای متمم راحت‌تر بود، از احتمال متمم سؤال را حل کنید.

 10 چند فرمول در احتمال

فرمول احتمالنماد پیشامدتوضیح پیشامد

1A احتمال رخ‌ندادن¢AP A P A( ) ( )¢ = -1

2A احتمال رخ‌دادن فقطA B-P A B P A P A B( ) ( ) ( )- = - 

3B و A احتمال رخ‌دادن حداقل یکی از دو پیشامدA BP A B P A P B P A B( ) ( ) ( ) ( )∪ ∩= + -

4 B و A احتمال رخ‌دادن حداقل یکی از دو پیشامد
A)وقتی A و B ناسازگارند.( BP A B P A P B P A B( ) ( ) ( ) ( )∪ ∩� �� ��= + -

0



9

تهسگس

ی
ض

ریا
م 

ده
واز

د
سوم

مرورنامۂ آزمون مرحله 

ریاضیات گسسته: فصل 1
استدلال ریاضیاستدلال ریاضی

 مثال نقض 

روش استفاده: با یک مثال نشان دهیم حکم کلی نادرست است.

مثال نقضحکم نادرست

2 اول است. 1
2

n
232 به 641 می‌خورد.(+ + n )عدد 1 = 5

n جمع اعداد متوالی است. > 2 (هر عدد طبیعی , ,8 4 2k )مثل اعداد

A B A C B C = Þ =�∪ �∪� �W W= Þ =

" Î ³x x ;x2x = 1

2

مثلث با یک زاویهء بازارتفاع مثلث درون آن است.

2جمع دو عدد گنگ، گنگ است. 1 2 1

ª¹¬
ª¹¬

� ��� ��+ - =( )

0ضرب عدد گویا در گنگ، گنگ است. 3 0´ =

4 اول است. 1
n + nعدد = Þ + =3 4 1 65

3

12اگر مربع عددی به 12 بخش‌پذیر باشد، خود عدد هم به 12 بخش‌پذیر است. 6 12 6
2| |Þ

. a c| a یا b| ، آن‌گاه a bc| 10اگر 4 5 10 5| |´ Þ 10 یا 4|

 اثبات مستقیم 
روش کار: با مدل‌سازی ریاضی، از فرض شروع می‌کنیم و با طی مراحل ریاضی به حکم می‌رسیم.

دو عدد زوج متوالیدو عدد فرد متوالیدو عدد متوالیعدد فردعدد زوجعدد طبیعیبیان صورت حکم

n2k2بیان ریاضی 1k +n n, +12 1k - 2 و 1k +2k 2 و 2k +

حکم‌های مهم که با استنتاج )اثبات مستقیم( ثابت می‌شوند:
 1 مربع هر عدد فرد از مضرب 8 یک واحد بیشتر است.

 2 جمع سه عدد متوالی مضرب 3 است.
 3 جمع دو عدد فرد متوالی مضرب 4 است.

4 مربع کامل است. 1k +  4 اگر k ضرب دو عدد طبیعی متوالی باشد
 بررسی تمام حالات 

روش کار: در مسائلی که حالت‌های محدودی داریم، مثلاً زوج یا فرد یا مثلاً باقی‌مانده بر 3 که می‌تواند 0 یا 1 یا 2 باشد، تمامی حالت‌ها را بررسی می‌کنیم.
حکم‌های مهمی که با این روش اثبات می‌شوند:

n زوج باشد، آن‌گاه باقی‌ماندهء تقسیم n بر 4، یا صفر یا 3 است. n2 2
1

4

( )+  1 اگر
3 نیست(. 2q + 3 )هیچ مربع کاملی 1q +  2 مربع هر عدد یا مضرب 9 است یا به صورت

6 است. 1k ± p به صورت > 5  3 هر عدد اول
a زوج است. b+  4 اگر ab فرد باشد،
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 برهان خلف 
 ( ~ ~ )p q q pÞ º Þ شیوهء اثبات، استفاده از هم‌ارزی

مراحل استدلال: فرض می‌کنیم حکم درست نیست و نشان می‌دهیم که با این فرض به تناقض می‌رسیم، پس خود حکم باید درست باشد. این 

روش اثبات غیرمستقیم است.
احکامی که با برهان خلف ثابت می‌شوند:

2 گنگ است.  1 
a گنگ است. b- a گویا باشد، b+ 2 a گنگ و b و  2 اگر

1 هم گنگ است.
x

 3 اگر x گنگ باشد،
n2 مضرب 3 باشد n هم مضرب 3 است.  4 اگر

 ( ) ( ) ( )x y x y x y
1 1 2 2 3 3

- - - x3 عددهای صحیحی باشند وy1 و y2 همان اعداد، ولی به ترتیب دیگری باشند، آن‌گاه ، x2 و x15 اگر اعداد 
حتماً زوج است.

 6 جمع یک عدد گویا و یک عدد گنگ، گنگ است.
x هم گنگ است.  7 اگر عدد مثبت x گنگ باشد،

 اثبات بازگشتی 
روش اثبات: از خود حکم شروع می‌کنیم و با طی مراحل ریاضی برگشت‌پذیر، به رابطه‌ای می‌رسیم. اگر این رابطه همواره درست باشد، خود 

حکم هم درست است. اگر این رابطه درست نباشد، خود حکم هم درست نیست.
احکامی که بازگشتی اثبات می‌شوند:

1 a b a b ab, > Þ + ³0
2

�

2 ab a
b

b
a

> Þ + ³0 2 �

3 x y z xy yz xz2 2 2+ + ³ + + �

4 x
x1

1

22+
£ �

x برای دو عدد مثبت y و x همواره درست نیست. y x y+ = +  5 رابطهء
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خواص عادکردنخواص عادکردن

 $ Î =q b aq ; a یعنی b مضرب a است )b بر a بخش‌پذیر است( و داریم: b|  1 تعریف:
 " Îa   ; a |0 ، a a| ، ±1| a  2 اسامی: b مضرب a است؛ a شمارنده، عامل یا مقسوم‌علیه b است.	 3 عادکردن‌های بدیهی:

 a b b a a b| , | Þ = ± 5 				     a b a bb| | | | |¹¾ ®¾¾ £0 4 

 a a|1 1Þ = ± 7 				     
a b a b
ka kb a b

n n

k

| |
| |

Û
Û
¹0

6 

 " Î " Î Þn k a b a b a kbn� �, ; | | , | 9 				     a b a b| |Þ ± ± 8 
 a b c d ac bd| , | |Þ 11 

			   m n a b a c a mb nc, ; | , | |Î Þ + 10 

 
" Î - -

+ -

- +

ì

í
ïï

î
ï
ï

n a b a b

n b

n a b a b

n n

n n

n n

 ; |

; a b | a

; |

Z»p

joÎ

12 

، یعنی اجازه داریم ریشهء چپ را در راست جای‌گذاری کنیم. x a f- | (a) x آن‌گاه a f x- | ( )  13 اگر

. a c| a و دو عدد a و b عامل مشترکی نداشته باشند، آن‌گاه bc|  14 اگر

 اعداد اول 
p وقتی اول است که به‌جز 1 و خودش شمارندهء مثبت دیگری نداشته باشد. عدد طبیعی1<

 2 3 5 7 11 13 17 19, , , , , , , , اعداد اول عبارت‌اند از
خواص:

 1 بی‌شمار عدد اول داریم.
2 باشد، هرگز اول نیست )به r می‌خورد(. £ £r nوقتی n r!±  2 عدد

2 فقط وقتی می‌تواند اول باشد که n اول باشد. 1
n -  3 عدد

2k باشد. 2 فقط وقتی می‌تواند اول باشد که n به صورت 1
n +  4 عدد

 . p t2
24 1= + p و k= ±6 p عدد اول باشد،1 ³ 5  5 اگر

 . p | b p یا a| ، آن‌گاه p ab|  6 اگر
 . p a| ، آن‌گاه p an|  7 اگر

 به p بخش‌پذیرند.
p
p -

æ

è
ç

ö

ø
÷1

 و ... و 
p
2

æ

è
ç

ö

ø
÷  و 

p
1

æ

è
ç

ö

ø
÷  8 اگر p اول باشد، تمام اعداد

 ب‌.م‌.م 

 d a b= ( , ) بزرگ‌ترین مقسوم‌علیه مشترک دو عدد صحیح a و b، عدد طبیعی d است و می‌نویسیم:

شرایط
d a d b| , | الف(

x a x b x d| , | Þ £ ب(
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روش‌های محاسبهء ب‌.م.‌م:

خواصتعریفی یا متغیرنردبانیتجزیه نام روش

عملکرد
ضرب پایه‌های مشترک 

با توان کم‌تر

به جای عدد بزرگ‌تر 
باقی‌ماندهء آن در تقسیم 

بر عدد کوچک‌تر 
را قرار دهیم.

 ( , ) ( , r)a b b=

 و در طرف راست متغیر 
d a
d b
|
|

می‌نویسیم

را حذف می‌کنیم.

 n a b dn n nÎ = ;( , )
 k ka kb k d¹ =0;( , ) | |
 k a b a b kaÎ = ±;( , ) ( , )
 a b a b a| ( , ) | |Û =

مثال

ب‌.م‌.م دو عدد
 60 2 3 5

2= ´ ´
و

 126 2 3 7
2= ´ ´

2 است. 3
1 1´ برابر

 ( , )136 60 =
باقی‌ماندهء 136 بر 60 

برابر 16 است.
 = ( , )16 60

باقی‌ماندهء 60 بر 16 
برابر 12 است.

 = =( , )12 16 4

d باشد، داریم: n n= - +( , )2 1 3 1 اگر

 
d n
d n
|
|
2 1

3 1

-
+

 

 Þ - - +d n n| ( ) ( )3 2 1 2 3 1

 Þ - Þ =d d| 5 1 5IÄ

)الف ( , ) (a ,b)2 2 2
3 3 3a b =

)ب ( , ) | |
|

2 6 2
2 6

a ab a
a ab
=

)پ ( , ) ( , )a a b a b7 - = -
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 ک.م‌.م 
 c a b= [ , ] کوچک‌ترین مضرب مشترک دو عدد a و b، عدد طبیعی c است و می‌نویسیم:

خواص ک.م.‌م: 
 [ , ]2 3 5 2 3 7 2 3 5 7

2 2 3 2 3 2´ ´ ´ ´ = ´ ´ ´  1 از ضرب کلی پایه‌های مشترک و غیرمشترک با توان بیشتر به دست می‌آید.�
 [ , ] | | [ , ]ka kb k a b= ] و , ] [ , ]a b a bn n n=  2 ضریب و توان خارج می‌شوند:�

 a b a b b| [ , ] | |Û = :a بر b 3 در حالت بخش‌پذیری 
 ³ï³ïJ ³ï³ï¥ Joòï ®ÅIe´ =

´ =( , ) [ , ] | |a b a b ab

 4 دربارهء دو عدد a و b داریم:

 ( , ) [ , ] | |a b a b ab= Û =1  5 برای دو عدد که نسبت به هم اول‌اند
 [ ,( , )] ( ,[ , ]) | |a a b a a b a= =  6 قانون جذب:

روش متباین‌سازی 

abaعدد  b±ab[ , ]a b( , )a b

a¢جایگزین d¢b dd a b( )¢ ± ¢¢ ¢a b d2¢ ¢a b dd

) است. , )¢ ¢ =a b در این روش، کلید حل مسئله1

 قضیۂ تقسیم 

b a: مقسوم‌علیه )طبیعی( a: مقسوم )صحیح(
r
b
q : خارج‌قسمت	 q a

b
= [ ]

: قضیهء تقسیم r: باقی‌مانده a bq r= + 0 و £ <r b

ویژگی‌ها:
r است. a= q و =0 0 باشد، £ <a b  1 اگر

a است. r> 2 a باشد، همواره b>  2 اگر
 b r- a- بر b می‌شود:  3 اگر باقی‌ماندهء تقسیم a بر b برابر r باشد، باقی‌ماندهء

 را افراز می‌کند. b را دارد و این رابطه  4 هر عدد صحیح a، در تقسیم بر b یکی از باقی‌مانده‌های صفر تا1-
تقسیم بر 4تقسیم بر 3تقسیم بر 2 

 b = 2
 � ∪= [ ] [ ]0 1

2 2

 b = 3
 � ∪ ∪= [ ] [ ] [ ]1 2 0

3 3 3

 b = 4
 � ∪ ∪ ∪= [ ] [ ] [ ] [ ]0 1 2 3

4 4 4 4

مربع هر عدد زوج، مضرب 4 است.
8 است. 1q + مربع هر عدد فرد، به صورت

مربع هر عدد مضرب 3، مضرب 9 است.
 مربع اعدادی که مضرب 3 نباشند،

3 است. 1q + به صورت

 4k مربع اعداد زوج
 4 1¢ +k و مربع اعداد فرد

( است. 8 1q + )و البته

نتیجه: ضرب سه عدد متوالی همواره نتیجه: ضرب دو عدد متوالی همواره زوج است.
3 است. 6!= مضرب

نتیجه: ضرب 4 عدد متوالی همیشه 
24 است. 4= مضرب!

از تقسیم بر 5 نتیجه می‌شود:
باقی‌ماندهء تقسیم a بر 432105

a2 بر 144105 باقی‌ماندهء تقسیم

پس هیچ مربع کاملی در تقسیم بر 5، باقی‌ماندهء 2 یا 3 ندارد و این یعنی رقم یکان عدد مربع کامل هرگز 2، 3، 7 و 8 نیست.


